Varianta 057

Subiectul |

a) |z|=1.

b) OA=1.

c) Deoarecex; +y: =1, punctul A apatine cercului de ecti@ x° +y* =1.
d) Ecuaia tangentei este8x+4y-5=0.

e) VABCO :1'

=1
) {Ty:—s'

Subiectul 11
1

a) Soluia este{f),ié}.
b) n=5.

o g(1)=o0.

d) x0{-30}.

€ X +X+X,=2.

2.
10x

a) f'(X):_(me), OxOR.

b)jf(@dx:mg.

¢) Evident.
gy lim A= @) __1

x-1  x-1 5
e) Se face tabelul de vatiaal fungiei f si rezulé concluzia.
Subiectul 111
a) Evident
b) Se arat prin calcul direct.

z

_ V_V =z+ww =|z| +|w| 0[0, ).

-w Zz

<)

01 0 -i
d) De exemplu, pentru matricex =( 1 0]' avem XJ =( | OJ si



0 i )
JX:(_ Oj’ deci XJ#JX.
|

e) Consideim A:( % SJDG, AZ0O,.

Se demonstreazrin reducere la absurd A este inversaliil

Mai mult, A’lzl a P 0G, pentru z=9nc si W:—EDC.
dip a d d

f) Pentru oricetdR, avemA =i

cost sint J:(im:ost iBintJDG
sint —cost —-i8int ilCost

si A’=i?0,=-1,, sadar ecuga X?=-1, are o infinitate de sofiiin G.
g) Searatusorci (G,+[) este un corp necomutativ.

Subiectul IV

X
a) f'lx)J=————, Ox>-1.
) P(¥)=-"

by f(0)=0si f'(0)=0.

c) f'(x)>0 « -1<x<0, aadarf este strict cregitoare pe(-1,0] si strict
descresitoare pe [0, ).

d) Din ¢) deducem& x=0 este punct de maxim global pentiudeci
Ox>-1, f(x)<f(0) - Ox>-1, In(1+x)<x.

x=0 X X
e) Pentru x=0, avema+x=2a>0 = <=

a+x a
L, X" 1
Obginem: 0<-= = j soxs [ 2 dx= si trecand la limi si aplicand
n 0 " a ain+15

L . -
criteriul clestelui, rezul lim-—==
n- o n

f) Se arat prin calcul direct.

X" )
g) Avem O<j In(1+—j X

n

X . A S
— = , si trecand la limii si aplicand
a

1
I
1
criteriul clestelui, oltinem I|m Iln( ]dx 0.
0

Mai mult, din f) deducemz liml, -Ina—l
a

n- o



